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onnaissan
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ien
es IVMath407Vendredi 25 février 2005 (Durée : 1 heure)IMPORTANT :
• Reporter sur la 
opie 
a
hetée l'intitulé 
omplet de l'épreuve.
• Ne pas oublier de noter sur la 
opie 
a
hetée TOUS les numéros des
opies inter
alaires.
• Au
un do
ument et au
une 
al
ulatri
e ne sont autorisés.Exer
i
e 11. Rappeler la dé�nition d'une norme.2. Démontrer que ||.||1 est une norme sur R

2.Exer
i
e 2 On 
onsidère la suite (p
n
) = (n sin

1

n
, cos

1

n
). Cette suite est-elle 
onver-gente ? Si oui, vers quelle limite ? Justi�er.Exer
i
e 31. Enon
er une 
ara
térisation de la 
ontinuité d'une fon
tion.2. Montrer que {(x, y) ∈ R

2 |
y + 2x

x2 + 1
≤ 1} est un fermé de R

2.3. Prouver que {x ∈ R
∗ |

1

x
≤ 1} ∪ {0} est fermé dans R. Est-il borné ?Exer
i
e 4 Démonter qu'une boule fermée (dans R

n muni d'une norme) est 
ompa
te.Exer
i
e 5 Après avoir 
al
ulé et représenté le domaine de dé�nition des fon
tionssuivantes, on demande de 
al
uler la limite en (0, 0), si elle existe.1. f(x, y) =
xy

xy + y2. g(x, y) =
x4y3

x8 + y6


