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Exercice 1 Soit E lapplication de R dans R qui au réel ¢ associe sa partie entiére E(t), qui vérifie :
Et)<t<E(t)+1
On considére la fonction f de [0,27] dans R définie par :
. m .
{ f(z) = sin [azE (—)} si z €]0; 27|
x
f(0)=0

1. Montrer que pour tout réel ¢, ¢t — 1 < E(t) < t.

2. En déduire la valeur de lim 2 F <z

r—0

>0

>. Aide : penser a un théoréme de premiére.
x

3. En déduire que f est continue en 0.

4. Résoudre dans [0; 27] I'équation E (Z) = 0 puis I'équation E <z> = k avec k € N*.
x x

Aide : pour quelle valeurs de ¢ a-t-on E(t) = k7
T T
5. Expliciter f sur les intervalles } g; 5} et }5, 7Ti|, c’est & dire exprimer f(z) sans partie entiére.

™

6. Expliciter f sur } kLH; E}, k € N*. Réponse : f(z) = sin(kx).

. . s .
7. En déduire que pour tout k& € N\{0; 1}, f n’est pas continue en z = T O est-ce que la fonction

f est continue 7 Justifier.

s
8. Pour tout k£ € N* on pose y; = lirn+ f(z). Observer que le point M} (E’ yk> se trouve sur la

Tr—

courbe représentative (S) d’une fonction de référence. Tracer alors cette courbe (S) ainsi que la

. : : 7T - —
courbe représentative (C) de la fonction f sur intervalle ] 3 7T] dans un repére Z = (O; i ; j )

— —
telque || i||=4cmet | j| =10 cm.



