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16/02/2024

Exercice 1 (9 points)
Dans chacun des cas suivants :

• déterminer la limite demandée en détaillant suffisamment (et soyez précautionneux).
Lorsque nécessaire, réécrire au préalable l’expression pour lever l’indéterminée éventuelle.

• indiquer si l’on peut en déduire l’existence d’une asymptote, et si c’est le cas en préciser les
propriétés (orientation, équation, etc.).

1. lim
x→+∞

x2 − 15x+ 3

2x3 + 1
2. lim

x→−∞
(ex−1)

(
5 +

1

x2

)
3. lim

x→3
x<3

2x− 1

3− x
4. lim

x→−∞
−3x3 + 2x2 + 2x+ 1

Exercice 2 (6 points)
Soit f la fonction définie sur ]0; +∞[ par f(x) = 2x− ln(x).

1. Déterminer la limite de f en 0.
2. On admet que, pour tout x > 0, ln(x) < x.

(a) Démontrer alors que, pour tout x > 0, f(x) > x.
(b) En déduire la limite de f en +∞.

3. Calculer la dérivée f ′ de f et justifier que f ′(x) =
2x− 1

x
.

4. Étudier le signe de f ′(x) sur ]0; +∞[ puis en déduire le tableau de variations de f sur ]0; +∞[.
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